Zweiter Absclinitt. Integration durch bestimmte Integrale.
§. 12. Die Function II(a).
Die Darstellungen der Integrale der hypergeometrischen Differentialgleichung durch die hypergeometrische Reilie sind, wie wir gesehen haben, nur in einem begrenzten Bereiche fiir die Variable x giiltig. Allgemein gultige Ausdriicke erhalt man, wenn man diese Reihen in bestimmte Integrale verwandelt. Dazu benutzen wir die Gauss'sche Function JT(c«), die im Wesent-lichen mit dem von Legendre als Gamma-Function bezeichneteii Euler'schen Integral iibereinstimmt [JT(ce) = -T(« -)- 1)]. Wir wollen sie hier durch ein bestimmtes Integral definiren:
(1)                                  #(«) =
wobei die Integration iiber reelle positive Werthe von x zu. er-strecken ist. Um die Potenz x* eindeutig zu bestimmen, ver-stehen wir darunter fiir ein reelles a den reellen positiven Werth von #a, und eine Potenz mit complexem Exponenten u-\-($i definiren wir eindeutig durch
(2)                fla + *'i9 = xa [cos (/Slog a;) -j- i sin (/J log a?)]
mit reellem Logarithmus. Hiernach ist das Integral in (1) convergent, so lange der reelle Theil von a grosser als — 1 ist, und insoweit ist durch (1) die Function 7T(oc) definirt. Wenn wir unter dieser Voraussetzung die Formel